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1 Interpréter les preuves par des objets invariants par
reduction : fonctions, cliques, stratégies, morphismes...
Plus ou moins éloignée de |la syntaxe. (Plus!)
Surjectivité (jeux), injectivité

1 « Syntaxe/sémantique une distinction dépassée ».
Sémantique des jeux ou nouvelle syntaxe ?
Ludigue : stratégie = preuve sans coupure

1 Espaces cohérents, hypercohérences ?
Découverte de la logique linéaire ({E — F).
Les hypercohérences forment le collapse
extensionnel des algorithmes séquentiels (Enrhard).
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Les espaces cohérents

1 Un espace cohérent E est un graphe.

®

une clique

1 Une formule est interprétée par un espace cohérent.

1 Une preuve est interprétée par une clique.

1 Hypercohérences une « généralisation » de 2 d n
(hypergraphes).

1 Sans la cohérence : modele relationnel.
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P Modele Déterministe  Réflexif
0 relationnel
My espaces coherents X X
Pi hypercohérences X X
Moy Multicohérences X X
versions finitaires ou bien libres X X
versions non uniformes (X)
identité relationnel bipartite X
identité bipartite uniforme X

— p.7/24



Espaces de P-cohérence : résultats

[0 Déterminisme

— p.8/24



Espaces de P-cohérence : résultats

[0 Déterminisme
1 Corollaire :

para-regles

B([maly Nimasly) <1

— (demon — (abandon
. ( ) T ( )

— p.8/24



Espaces de P-cohérence : résultats

[0 Déterminisme
1 Corollaire :

d([maly N [masly) <1
para-régles: (demony T (abandon)

1 Uniforme C non uniforme (« part réflexive »)

— p.8/24



Espaces de P-cohérence : résultats

Déterminisme
Corollaire :

A(male N marlp) <1

- . — (demon — (abandon
para-régles: = ¢ ) )

Uniforme C non uniforme (« part réflexive »)
Méme puissance, méme collapse (finitaire)

— p.8/24



Espaces de P-cohérence : résultats

1 O

1 OO [

Déterminisme
Corollaire :

h([ﬂ-A]R A [T‘-AJ‘]R) <1

> . — (demon — (abandon
para-régles: = ¢ ) )

Uniforme C non uniforme (« part réflexive »)
Méme puissance, méme collapse (finitaire)
Modéle relationnel bipartite uniforme :

VA V.

W] 0
I_?A RB

— p.8/24



Sémantique des jeux AJM

_ O J O J O J O
A= (A" A’ P) ai ay a3 ay ag
J J
aqq 79
S
(g o
\ J/ J J
Ag a7 ag

a3  ay ag
a

o
aq

Stratégie

J
a4

— p.9/24



Sémantique des jeux AJM

— O J O J O J O J
A= (A% A P) ay a3 dag dg QA9 dy

J J . pO J
a11 ayy |J:P7— A
| | |aagas — ag

a3  ay ag
a

o
aq

Stratégie

— p.9/24



Sémantique des jeux AJM

A= (A° A, P)
compaosifion

A B C

O

T

O J O J
a; 49 dAdAg dg (dg A7y

. O J
a11 ayy |J:P7— A
a1A20a3 = Ug

O O

a3 ap a3
\|/
a
|

o
aq

Stratégie

— p.9/24



Sémantique des jeux HO

A= (A A, )

J
ag @
w7/ w7/ 9 11
compaosifion
J J
o | |
0, 3 o o
(g 10
bO
L \ /
J | af aé a‘% aé
| | |
a3  ay ag
O | a), \ | /
J a;
by |2
@)
b3 ad
by .
J Stratégie
J C5

— p.9/24



Logique linéaire polarisée

1 Polarités :

P=0]|1|a"|P®P|P®P|IN
N=T|L|a|N&N|NZBN|?P

— p.10/24



Logique linéaire polarisée

1 Polarités :

1 LLPol : fragment polarisé de la logique linéaire

P=0]|1|a"|P®P|P®P|IN
N=T|L|a|N&N|NZBN|?P

— p.10/24



Logique linéaire polarisée

1 Polarités :

P=0|1|a"|P®P|P®P]|IN
N=T|L|a|N&N|NB®N|?P

1 LLPol : fragment polarisé de la logique linéaire
I au plus une formule positive (sauf pour T)

— p.10/24



Logique linéaire polarisée

1 Polarités :

P=0|1|a"|P®P|P®P]|IN
N=T|L|la|N&KN|NZBN|?P
1 LLPol : fragment polarisé de la logique linéaire

au plus une formule positive (sauf pour T)
1 MALLP : méme fragment, sans régles structurelles

— p.10/24



Logique linéaire polarisée

1 Polarités :

P=0|1|a"|P®P|P®P]|IN
N=T|L|a|N&N|NRBN]|?P

1 LLPol : fragment polarisé de la logique linéaire
au plus une formule positive (sauf pour T)

1 MALLP : méme fragment, sans régles structurelles
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Le cas du bien sar
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WMLLP

1 Toute formule positive de LLPol peut s’ écrire :

P=PR¥?XR'¥?... ((N&N)ZIN®IN etc.)
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WMLLP

1 Toute formule positive de LLPol peut s’ écrire :
P=PR¥?XR'¥?... ((N&N)ZIN®IN etc.)

Permet de définir la projection sur les jeux polarisés
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WMLLP

1 Toute formule positive de LLPol peut s’ écrire :
P=PR¥?XR'¥?... ((N&N)ZIN®IN etc.)

Permet de définir la projection sur les jeux polarisés

v, p((r),p) € [,

-1 Simplification : WMLLP sans contfraction, ni additifs
Rel . |!N| = |N| + {x} et promotion simplifiée
point = sous-arbre enraciné de la formule
uniforme = non uniforme
sém. multicohérente = sém. hypercohérente

’odrnie dllee lertete in una plraoa non e ipmtoratne — p.18/24



Cohérence dans WMLLP

1 Cohérence d’une famille de points pq,...,p, ?
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On colorie les noeuds de m qui ont un fils dans M
qui n‘est pas dans m :
= en rouge les nceuds negatifs
= en vert les noceuds positifs
La famille est cohérente ssi il existe un sous-arbre
de m, déterministe pour le positif, maximal et tel que
tout nceud rouge est dominé par un noceud vert.,
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Cohérence dans WMLLP

1 Cohérence d’une famille de points pq,...,p, ?
Arbre intersection m = Np,; et arbre union M = Up;,
On colorie les noeuds de m qui ont un fils dans M
qui n‘est pas dans m :
= en rouge les nceuds negatifs
= en vert les noceuds positifs
La famille est cohérente ssi il existe un sous-arbre
de m, déterministe pour le positif, maximal et tel que
tout nceud rouge est dominé par un noceud vert.,
] Remarque : la cohérence ne dépend que de m et
M.
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Modeéle relationnel

FT,A:f - A AL g
~ A, AL {(a,a) |a € |A]) “T, A {(,0) | Fa € |A], (1,a) € [ of (5,0) € g}
FD,T:0
FIT,A: f FI',B:g FIVA: f
FI,A&B : fUg FI'NA®S B: f
FI: f
FT, L f x {x,} F1: {1}
FT,A,B: f FT,A:f -A,B:g
FI,AR B f FI,A,A® B {(7,0,(a,b)) | (v,a) € £,(5,b) € g}
FIT,A: f FI,?7A,7A: f
=074 {(,[al]) | (v,a) € f} E0,2A (v, 21+ 22) | (7, 21, 22) € f}
FD:f F?A, ..., TAR A S
E1,7A{ (D () € £} F?A1, . T AR LA T
ou fT={( Z a:ZL ..... Z z) la1,.. ., ak])!kEN.Vj.(a:{ ..... x) a;) € f}

1<j<k 1<j<k — p.21/24
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Esp. cohérents et hypercohérences non-uniformes

P(b)= si b alors { si b alors v sinon f }

sinon { si b alors v sinon f }

v, vl v), ([v, £], 1), (v, £], v),(If, £], £)

— p.22/24



Esp. cohérents et hypercohérences non-uniformes

P(b)

A
)

= si b alors {

sinon {

(v, v, v),

— p.22/24



Multicohérences

Cohérence = multi-ensembles finis
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Multicohérences

Cohérence = multi-ensembles finis

{a,a,b} ={a,b} la,a,b| # |a,b]

Cohérence dans le bien sar :

{xlv Lo, R xn}

sections

~ p.23/24



Multicohérences +# hypercohérences

bool
Vv

f
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Multicohérences +# hypercohérences

'bool
{v}
{£}

0

— p.24/24



Multicohérences # hypercohérences

'bool ® 'bool ® !'bool

{vy 0 {f})
{£ . vy 0)
(A 5 N 02D

— p.24/24



Multicohérences # hypercohérences

= lbool ® !'bool ® !'bool — bool

({vy 0 {f) V)
({£r vy 0 )
@ - A Avy) V)

a
b

C

— p.24/24



Multicohérences # hypercohérences

G = 'bool ® 'bool ® 'bool — bool

a= (vt . 0 , {fh) , V)
b= ({£} , {vy . 0O , V)
c= (@ ., A2, AvhH V)

|G — bool

J = { ({a7b} . V)a
{eb 1) ]
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